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��P �N CHI TI�T

C¥u 1. Sè phùc li¶n hñp cõa sè phùc z = 3 + 2i l 

A z = −3 + 2i. B z = 2− 3i. C z = −3− 2i. D z = 3− 2i.

Líi gi£i.

Sè phùc li¶n hñp cõa sè phùc z = a+ bi l  z = a− bi, ∀a, b ∈ R.

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 2. Thº t½ch khèi lªp ph÷ìng câ c¤nh b¬ng a l 

A V = 3a. B V = a3. C V = a2. D V = 12a.

Líi gi£i.

V = a · a · a = a3.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 3. H m sè n o sau �¥y l  mët nguy¶n h m cõa h m sè y = sinx?

A y = − cosx. B y = cosx. C y = tanx. D y = cotx.

Líi gi£i.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 4. Cho 0 < a 6= 1, x > 0. Kh¯ng �ành n o sau �¥y l  �óng?

A loga x
2 = loga2 x. B loga x

2 = loga(2x). C loga x
2 = 2 loga x. D loga x

2 =
1

2
loga x.

Líi gi£i.

�p döng �ành l½ �Cho hai sè d÷ìng a, b; a 6= 1. Vîi måi α, ta câ loga b
α = α loga b �.

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 5. Trong khæng gian Oxy, cho m°t ph¯ng (P ) : 2x+ 3y + 4z + 5 = 0. V²c-tì n o sau �¥y l 

mët v²c-tì ph¡p tuy¸n cõa (P )?

A #�u = (4; 3; 2). B #�v = (3; 4; 5). C #�w = (2; 3; 4). D #�u = (5; 4; 3).

Líi gi£i.

Düa v o c¡c h» sè �i vîi c¡c bi¸n x, y, z.

Chån �¡p ¡n C �
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C¥u 6. Tªp x¡c �ành cõa h m sè y = log2 x l 

A (0; +∞). B [0; +∞). C R. D R \ {0}.
Líi gi£i.

H m sè �¢ cho x¡c �ành khi v  ch¿ khi x > 0.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 7. H¼nh ph¯ng giîi h¤n bði �ç thà h m sè y = f(x) li¶n töc tr¶n �o¤n [1; 2], tröc Ox v  hai

�÷íng th¯ng x = 1, x = 2 câ di»n t½ch l 

A S =

1∫
2

f(x) dx. B S =

2∫
1

|f(x)| dx. C S =

1∫
2

|f(x)| dx. D S =

2∫
1

f(x) dx.

Líi gi£i.

H¼nh ph¯ng (H) giîi h¤n bði


(C1) : y = f(x)

(C2) : y = g(x)

x = a, x = b (a < b)

th¼ di»n t½ch

cõa (H) �÷ñc x¡c �inh bði cæng thùc S =

∫ b

a

|f(x)− g(x)| dx.

x

y

O ba

f(x)

g(x)

(H)

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 8. lim
x→+∞

2x− 6

x+ 2
b¬ng

A 2. B −2. C 3. D −3.

Líi gi£i.

Ta câ lim
x→+∞

2x− 6

x+ 2
= lim

x→+∞

2− 6
x

1 + 2
x

=
2− 0

1 + 0
= 2.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 9. �ç thà h m sè y =
2x− 1

x+ 2
câ c¡c �÷íng ti»m cªn l 

A y = 2 v  x = 2. B y = 2 v  x = −2.

C y = −2 v  x = −2. D y = −2 v  x = 2.

Líi gi£i.

• V¼ lim
x→±∞

2x− 1

x+ 2
= 2 n¶n �÷íng th¯ng y = 2 l  ti»m cªnn ngang cõa �ç thà h m sè �¢ cho.

• V¼ lim
x→−2+

2x− 1

x+ 2
= −∞ (ho°c lim

x→−2−

2x− 1

x+ 2
= +∞) n¶n �÷íng th¯ng x = −2 l  ti»m cªn �ùng

cõa �ç thà h m sè �¢ cho.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 10. Trong khæng gian Oxy, cho A(1;−1; 2) v  B(−1; 0; 1). Tåa �ë v²c-tì
#    �

AB l 

A (2;−1; 1). B (−2;−1;−1). C (−2; 1;−1). D (0;−1; 3).

Líi gi£i.
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Ta câ
#    �

AB = (−1− 1; 0− (−1); 1− 2) = (−2; 1;−1).

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 11. Mæ-�un sè phùc z = 4− 3i b¬ng

A 7. B 5. C 1. D 25.

Líi gi£i.

Ta câ |z| = |4− 3i| =
√

42 + (−3)2 = 5.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 12. Cho h m sè y = f(x) li¶n töc tr¶n R v  câ b£ng bi¸n thi¶n nh÷ h¼nh v³.

x

f ′(x)

f(x)

−∞ −1 0 +∞
− 0 + || −

+∞+∞

00

11

−∞−∞

Kh¯ng �ành n o sau �¥y �óng?

A H m sè câ �óng mët �iºm cüc trà.

B H m sè câ �iºm cüc tiºu l  x = 0.

C H m sè câ �iºm cüc �¤i l  x = 1.

D H m sè câ �iºm cüc �¤i l  x = 0 v  �iºm cüc tiºu l  x = −1.

Líi gi£i.

Düa v o b£ng bi¸n thi¶n, ta câ h m sè y = f(x) li¶n töc tr¶n R v  câ �¤o h m tr¶n R \ {0}.
V¼ f ′(x) �êi d§u tø �− � sang �+ � khi x qua x = −1 n¶n h m sè câ �iºm cüc tiºu l  x = −1.

V¼ f ′(x) �êi d§u tø �+ � sang �− � khi x qua x = 0 n¶n h m sè câ �iºm cüc �¤i l  x = 0.

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 13.

�÷íng cong b¶n l  �ç thà cõa mët trong bèn h m sè �¢ cho sau �¥y.

Häi �â l  h m sè n o?

A y = x4 + x2 − 2. B y = x3 + 3x2 − 2.

C y = x3 − 3x+ 2. D y = −x2 − 3x− 2.
x

y

O

−2
Líi gi£i.

Düa v o h¼nh d¡ng �ç thà, ta th§y �¥y l  �ç thà cõa h m sè bªc ba y = ax3 + bx2 + cx + d vîi

a > 0 n¶n lo¤i c¡c h m y = x4 + x2 − 2, y = −x2 − 3x− 2. M°t kh¡c, �ç thà �i qua �iºm (0;−2)

n¶n lo¤i h m y = x3 − 3x+ 2.

(Ngo i ra, ta câ thº �¡nh gi¡ d§u cõa c¡c h» sè a, b, c thæng qua ho nh �ë 2 �iºm cüc trà v 
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ho nh �ë trung �iºm cõa hai �iºm cüc trà. Trong �ç thà n y ta cán th§y h m sè câ �iºm cüc tiºu

x = 0 n¶n c = 0)

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 14. Trong khæng gian Oxyz, kho£ng c¡ch tø A(1; 0;−1) �¸n m°t ph¯ng (P ) : x−2y−2z+6 =

0 b¬ng

A 1. B 3. C
7

3
. D

7

9
.

Líi gi£i.

Ta câ d (A, (P )) =
|1− 2 · 0− 2 · (−1) + 6|√

12 + (−2)2 + (−2)2
= 3.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 15. Trong khæng gian Oxyz, m°t c¦u (S) : x2 + y2 + z2 − 4x + 2y − 2z − 3 = 0 câ t¥m v 

b¡n k½nh l 

A I(−2; 1;−1), R = 9. B I(2;−1; 1), R = 3.

C I(−2; 1;−1), R = 3. D I(2;−1; 1), R = 9.

Líi gi£i.

M°t c¦u (S) : x2 + y2 + z2 − 4x + 2y − 2z − 3 = 0 câ t¥m I(2;−1; 1) v  b¡n k½nh R =√
22 + (−1)2 + 12 + 3 = 3.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 16. Gåi M , m l¦n l÷ñt l  gi¡ trà lîn nh§t v  gi¡ trà nhä nh§t cõa h m sè y = 1 − sinx.

Kh¯ng �ành n o sau �¥y �óng?

A M = 2, m = 0. B M = 1, m = −1. C M = 2, m = −1. D M = 1, m = 0.

Líi gi£i.

Vîi måi x ∈ R, ta câ −1 ≤ sinx ≤ 1⇔ 1 ≥ − sinx ≥ −1⇔ 2 ≥ 1− sinx ≥ 0⇔ 2 ≥ y ≥ 0.

Vªy M = max
x∈R

y = 2 �¤t t¤i x = −π
2

+ k2π, k ∈ Z; m = min
x∈R

y = 0 �¤t t¤i x =
π

2
+ k2π, k ∈ Z.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 17. Thº t½ch cõa khèi nân câ chi·u cao h = 4 v  b¡n k½nh �¡y R = 6 b¬ng bao nhi¶u?

A V = 144π. B V = 48π. C V = 24π. D V = 8π.

Líi gi£i.

Thº t½ch cõa khèi nân l  V =
1

3
πR2h =

1

3
π624 = 48π.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 18. T½ch ph¥n

2∫
1

ex dx b¬ng

A e− e2. B e2 − e. C e. D e−1.

Líi gi£i.

Ta câ

2∫
1

ex dx = ex|21 = e2 − e.
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Chån �¡p ¡n B �

C¥u 19. H m sè n o sau �¥y �çng bi¸n tr¶n R?

A y =
x− 1

x+ 3
. B y = −x3 − x− 2.

C y = x4 + 2x2 + 3. D y = x3 + x2 + 2x+ 1.

Líi gi£i.

H m nh§t bi¸n y =
ax+ b

cx+ d
�ìn �i»u tr¶n méi kho£ng

(
−∞;−d

c

)
v 
(
−d
c

; +∞
)

n¶n lo¤i h m

y =
x− 1

x+ 3
. H m tròng ph÷ìng y = ax4 + bx2 + c câ �ç thà ho°c g¦n gièng chú �M � ho°c g¦n

gièng chú �W � ho°c l  parabol n¶n lo¤i h m y = x4 + 2x2 + 3.

X²t 2 h m cán l¤i vîi l÷u þ: H m sè y = f(x) �çng bi¸n tr¶n R⇔ y′ ≥ 0, ∀x ∈ R. (∗)
H m y = −x3 − x− 2 câ �¤o h m l  y′ = −3x2 − 1 < 0, ∀x ∈ R khæng thäa m¢n �i·u ki»n (∗).
H m y = x3 + x2 + 2x+ 1 câ �¤o h m l  y′ = 3x2 + 2x+ 2 > 0, ∀x ∈ R thäa m¢n �i·u ki»n (∗).
Chån �¡p ¡n D �

C¥u 20. �ç thà h m sè y = x4 − 3x2 − 2 ct tröc tung t¤i �iºm n o sau �¥y?

A (0;−2). B (−2; 0). C (0; 2). D (2; 0).

Líi gi£i.

�ç thà h m sè �¢ cho ct tröc tung khi v  ch¿ khi �iºm �â câ ho nh �ë x = 0, thay v o h m sè

ta �÷ñc y = 04 − 302 − 2 = −2.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 21. Ph÷ìng tr¼nh cosx = 0 câ bao nhi¶u nghi»m thuëc kho£ng (−π; π)?

A 1. B 3. C 2. D 4.

Líi gi£i.

Ta câ cosx = 0⇔ x =
π

2
+ kπ, k ∈ Z.

M°t kh¡c x ∈ (−π; π)⇔ −π < π

2
+ kπ < π ⇔ −3

2
< k <

1

2
.

K¸t hñp k ∈ Z ta �÷ñc k ∈ {−1; 0}.
Vªy ph÷ìng tr¼nh �¢ cho câ 2 nghi»m thuëc kho£ng (−π; π).

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 22. Gi¡ trà lîn nh§t cõa h m sè y = x3 − 3x2 tr¶n �o¤n [−1; 1] l 

A 2. B −2. C −4. D 0.

Líi gi£i.

H m sè y = f(x) = x3 − 3x2 x¡c �ành v  li¶n töc tr¶n �o¤n [−1; 1].

Ta câ y′ = 3x2 − 6x, y′ = 0⇔

x = 0 ∈ [−1; 1]

x = 2 /∈ [−1; 1].

M°t kh¡c: f(−1) = −4, f(0) = 0, f(1) = −2.

Vªy max
[−1;1]

y = f(0) = 0.
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Chån �¡p ¡n D �

C¥u 23. Cho (H ) l  h¼nh ph¯ng giîi h¤n bði �ç thà h m sè y =
√
x, tröc ho nh v  c¡c �÷íng

th¯ng x = 1, x = 4. Khi (H ) quay quanh tröc Ox t¤o th nh mët khèi trán xoay câ thº t½ch

b¬ng

A
15π

2
. B

15

2
. C

14

3
. D

14π

3
.

Líi gi£i.

Ph÷ìng tr¼nh ho nh �ë giao �iºm l 
√
x = 0⇔ x = 0 /∈ [1; 4].

Vªy thº t½ch cõa khèi trán xoay c¦n t½nh l 

V = π

4∫
1

(√
x
)2

dx = π
1

2
x2
∣∣∣∣4
1

=
15π

2
. x

y

O

y =
√
x

41

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 24. H m sè y = x4 − 2x2 − 3 câ bao nhi¶u cüc trà?

A 1. B 2. C 3. D 4.

Líi gi£i.

Tªp x¡c �ành cõa h m sè l  D = R.

Ta câ y′ = 4x3 − 4x, y′ = 0⇔

x = 0

x = ±1.

V¼ ph÷ìng tr¼nh y′ = 0 câ 3 nghi»m �ìn n¶n d§u cõa y′ �êi d§u qua méi nghi»m n y. Do �â, h m

sè �¢ cho câ 3 �iºm cüc trà.

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 25. Câ bao nhi¶u sè tü nhi¶n câ 2 chú sè kh¡c nhau l§y tø tªp X = {1; 2; 3; 4; 5}?
A 52. B P5. C A2

5. D C2
5.

Líi gi£i.

L§y 2 chú sè kh¡c nhau (câ t½nh thù tü) tø tªp câ 5 chú sè th¼ ta lªp �÷ñc mët sè tü nhi¶n m 

chú sè �¦u cõa nâ kh¡c 0.

Vªy câ A2
5 sè tü nhi¶n c¦n t¼m.

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 26. Cho h¼nh châp S.ABCD câ �¡y ABCD l  h¼nh vuæng c¤nh a. �÷íng th¯ng SA vuæng

gâc vîi m°t ph¯ng �¡y v  SA = a. Gâc giúa �÷íng th¯ng SC v  m°t ph¯ng (ABCD) l  α. Khi

�â tanα b¬ng

A
√

2. B
1√
3
. C 1. D

1√
2
.

Líi gi£i.
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V¼ SA ⊥ (ABCD) t¤i A n¶n AC l  h¼nh chi¸u vuæng gâc cõa

SC l¶n (ABCD). Do �â(
̂SC, (ABCD)

)
=
(
ŜC,AC

)
= ŜCA.

X²t 4SAC vuæng t¤i A câ SA = a v  AC = a
√

2, suy ra

tanα = tan ŜCA =
SA

AC
=

1√
2
.

S

A

B C

D

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 27. Rót ng¨u nhi¶n còng lóc 2 chi¸c bót tø mët hëp chùa 4 bót ch¼ v  5 bót bi. X¡c su§t

�º 2 bót rót �÷ñc �·u l  bót ch¼ b¬ng

A
1

2
. B

1

6
. C

2

9
. D

5

18
.

Líi gi£i.

Sè ph¦n tû cõa khæng gian m¨u l  n(Ω) = C2
9.

Gåi A l  bi¸n cè �rót �÷ñc 2 bót �·u l  bót ch¼ � . Khi �â n(A) = C2
4.

Vªy x¡c su§t c¦n t½nh l  P (A) =
n(A)

n(Ω)
=

1

6
.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 28. Tªp hñp t§t c£ c¡c �iºm biºu di¹n sè phùc z thäa m¢n |2z − i| = 4 l  mët �÷íng trán

câ b¡n k½nh b¬ng

A 2
√

2. B 4
√

2. C 4. D 2.

Líi gi£i.

Gåi M(x; y) l  �iºm biºu di¹n cõa sè phùc z = x+ yi vîi x, y ∈ R.

Khi �â |2z − i| = 4⇔ |2x+ 2yi− i| = 4⇔ 4x2 + (2y − 1)2 = 16⇔ x2 +

(
y − 1

2

)2

= 4.

Vªy tªp hñp �iºm c¦n t¼m l  mët �÷íng trán câ b¡n k½nh R = 2.

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 29. Trong khæng gian Oxyz, cho �÷íng th¯ng d :
x+ 1

1
=

y

−1
=

z − 1

−3
v  m°t ph¯ng

(P ) : 3x− 3y + 2z + 5 = 0. M»nh �· n o sau �¥y �óng?

A d n¬m trong (P ). B d ct v  khæng vuæng gâc vîi (P ).

C d vuæng gâc vîi (P ). D d song song vîi (P ).

Líi gi£i.

�÷íng th¯ng d câ mët v²c-tì ch¿ ph÷ìng l  #�u d = (1;−1;−3), m°t ph¯ng (P ) câ mët v²c-tì ph¡p

tuy¸n l  #�n (P ) = (3;−3; 2).

Ta th§y #�u d · #�n (P ) = 1 · 3 + (−1) · (−3) + (−3) · 2 = 0 n¶n �÷íng th¯ng d ho°c song song ho°c n¬m

trong (P ).

M°t kh¡c, l§y M(−1; 0; 1) ∈ d th¼ M /∈ (P ) v¼ 3 · (−1)− 3 · 0 + 2 · 1 + 5 = 0 l  sai.

Vªy �÷íng th¯ng d song song vîi (P ).

7
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Chån �¡p ¡n D �

C¥u 30. Cho h¼nh lªp ph÷ìng câ c¤nh b¬ng 2. M°t c¦u ti¸p xóc vîi t§t c£ c¡c c¤nh cõa h¼nh

lªp ph÷ìng câ b¡n k½nh l 

A 2
√

2. B
√

2. C 1. D
√

3.

Líi gi£i.

X²t h¼nh lªp ph÷ìng ABCD.A′B′C ′D′. GåiM , N l¦n l÷ñt l  trung

�iºm cõa AB v  C ′D′.

V¼ m°t c¦u ti¸p xóc vîi t§t c£ c¡c c¤nh cõa h¼nh lªp ph÷ìng n¶n

nâ câ �÷íng k½nh l  MN .

Vªy b¡n k½nh c¦n t¼m l  R =
MN

2
=
AD′

2
=

2
√

2

2
=
√

2.

B C

D

A′ D′

A

B′

M

C ′

N

2

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 31.

�÷íng cong trong h¼nh v³ b¶n l  �ç thà h m sè y = f ′(x). Sè �iºm cüc

trà cõa h m sè y = f(x) l 

A 2. B 4. C 3. D 5.

x

y

O

Líi gi£i.

Düa v o �ç thà h m sè y = f ′(x), ta th§y f ′(x) li¶n töc v  �êi d§u 2 l¦n.

Vªy h m sè y = f(x) câ 2 �iºm cüc trà.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 32. Cho loga(b+ 1) > 0. Khi �â kh¯ng �ành n o sau �¥y �óng?

A b(a+ 1) > 0. B a+ b < 1. C a+ b > 1. D (a− 1)b > 0.

Líi gi£i.

�i·u ki»n: 0 < a 6= 1, b > −1.

Ta câ loga(b+ 1) > 0⇔



a > 1

b+ 1 > a00 < a < 1

0 < b+ 1 < a0

⇔



a > 1

b > 00 < a < 1

− 1 < b < 0

. Suy ra (a− 1)b > 0.

Chån �¡p ¡n D �
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C¥u 33. Cho tù di»n �·u ABCD c¤nh b¬ng 4. Kho£ng c¡ch giúa hai �÷íng th¯ng AB v  CD

b¬ng

A 2
√

2. B 2. C 3. D 2
√

3.

Líi gi£i.

Gåi M , N l¦n l÷ñt l  trung �iºm cõa CD v  AB.

Khi �â 4ABM c¥n t¤i M , 4CDN c¥n t¤i N .

Do �â

MN ⊥ AB

MN ⊥ CD
, suy raMN l  �o¤n vuæng gâc chung cõa 2 �÷íng

th¯ng AB v  CD.

X²t 4AMN vuæng t¤i N câ AN =
AB

2
= 2, AM =

4
√

3

2
= 2
√

3 n¶n

MN =
√
AM2 − AN2 = 2

√
2.

A

C
M

B

N

D

a

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 34. Cho h¼nh l«ng trö tam gi¡c �·u ABC.MNP câ t§t c£ c¡c c¤nh b¬ng nhau. Gåi I l 

trung �iºm c¤nh MP . Cæ-sin cõa gâc giúa hai �÷íng th¯ng BP v  NI b¬ng

A
√

15

5
. B

√
6

4
. C

√
6

2
. D

√
10

4
.

Líi gi£i.

Gi£ sû t§t c£ c¡c c¤nh �·u b¬ng a. H¼nh l«ng trö tam gi¡c �·u l  h¼nh

l«ng trö �ùng câ 2 �¡y l  tam gi¡c �·u n¶n BN ⊥ (MNP ).

Ta câ cos
(
B̂P,NI

)
=

∣∣∣∣cos

(
̂#    �

BP,
#   �

NI

)∣∣∣∣ =

∣∣∣ #    �

BP · #   �

NI
∣∣∣

BP ·NI
.

M°t kh¡c BP = a
√

2, NI =
a
√

3

2
,

#    �

BP · #   �

NI =
(

#    �

NP − #     �

NB
)
· #   �

NI =
#    �

NP · #   �

NI − #     �

NB · #   �

NI

= NP ·NI · cos P̂NI − 0 = a · a
√

3

2
· cos 30◦ =

3a2

4
.

Vªy cos
(
B̂P,NI

)
=

3a2

4

a
√

2 · a
√

3

2

=

√
6

4
.

M PI

B

A

N

C

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 35. Trong khæng gian Oxyz, m°t c¦u (S) : x2 + y2 + z2 − 2x − 4y − 20 = 0 v  m°t ph¯ng

(α) : x+ 2y − 2z + 4 = 0 ct nhau theo mët �÷íng trán câ chu vi b¬ng

A 10π. B 16π. C 4π. D 8π.

Líi gi£i.

9
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M°t c¦u (S) câ t¥m I(1; 2; 0) v  b¡n k½nh

R =
√

12 + 22 + 02 − (−20) = 5.

Kho£ng c¡ch tø t¥m I �¸n m°t ph¯ng (α) l 

IH = d (I, (α)) =
|1 + 2 · 2− 2 · 0 + 4|√

12 + 22 + (−2)2
= 3.

Do �â, b¡n k½nh �÷íng trán thi¸t di»n l 

r =
√
R2 − IH2 = 4.

Vªy chu vi cõa �÷íng trán thi¸t di»n l  C = 2πr = 8π.

I

H
M

α

(S)

R

r

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 36. Trong khæng gian Oxyz, cho �iºm A(1; 2; 3). Kho£ng c¡ch tø �iºm A �¸n tröc ho nh

b¬ng

A
√

13. B
√

5. C
√

10. D 1.

Líi gi£i.

�iºm A câ h¼nh chi¸u vuæng gâc l¶n tröc Ox l  A′(1; 0; 0) n¶n kho£ng c¡ch c¦n t¼m l  AA′ =√
(1− 1)2 + (0− 2)2 + (0− 3)2 =

√
13.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 37. Cho l«ng trö tam gi¡c ABC.MNP câ thº t½ch V , gåi G1, G2, G3, G4 l¦n l÷ñt l  trång

t¥m c¡c tam gi¡c ABC, ACM , AMB, BCM . Gåi V1 l  thº t½ch khèi tù di»n G1G2G3G4. Kh¯ng

�ành n o sau �¥y �óng?

A 8V = 81V1. B V = 81V1. C V = 27V1. D V = 9V1.

Líi gi£i.

Gåi V2 l  thº t½ch khèi tù di»n MABC.

Khi �â V2 =
1

3
V . (1)

Gåi I, J l¦n l÷ñt l  trung �iºm cõa AM , BC; gåi O l 

trung �iºm cõa IJ th¼ O l  t¥m cõa tù di»n MABC.

Ta câ

−
#     �

OM =
#    �

OA+
#    �

OB +
#    �

OC

3
#      �

OG1 =
#    �

OA+
#    �

OB +
#    �

OC

⇒ #      �

OG1 = −1

3

#     �

OM .

M

G2

P

G3

B

G1

A

CG4

I

J

N

O

Chùng minh t÷ìng tü cho c¡c �iºm G2, G3, G4 d¨n �¸n tù di»n G1G2G3G4 l  £nh cõa tù di»n

MBCA qua ph²p và tü t¥m O t¿ sè −1

3
n¶n tù di»n G1G2G3G4 �çng d¤ng vîi tù di»n MABC

theo t¿ sè
1

3
. M  t¿ sè thº t½ch cõa hai khèi �a di»n �çng d¤ng b¬ng lªp ph÷ìng t¿ sè �çng d¤ng

10
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n¶n
V1
V2

=

(
1

3

)3

=
1

27
⇔ V2 = 27V1. (2)

Tø (1) v  (2)⇒ 1

3
V = 27V1 hay V = 81V1.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 38. Cho

1∫
0

f(x) dx = 2018. T½ch ph¥n

π
4∫

0

f(cos 2x) sin 2x dx b¬ng

A 2018. B 1009. C −1009. D −2018.

Líi gi£i.

�°t t = cos 2x⇒ dt = −2 sin 2x dx⇒ −1

2
dt = sin 2xdx. �êi cªn x = 0⇒ t = 1, x =

π

4
⇒ t = 0.

Khi �â I = −1

2

0∫
1

f(t) dt =
1

2

1∫
0

f(x) dx =
1

2
· 2018 = 1009.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 39. Sè nghi»m cõa ph÷ìng tr¼nh log2(x
3 − 2x2 − 3x+ 4) + log 1

2
(x− 1) = 0 l 

A 0. B 3. C 2. D 1.

Líi gi£i.

Ph÷ìng tr¼nh �¢ cho t÷ìng �÷ìng

log2(x
3 − 2x2 − 3x+ 4)− log2(x− 1) = 0⇔ log2(x

3 − 2x2 − 3x+ 4) = log2(x− 1)

⇔

x− 1 > 0

x3 − 2x2 − 3x+ 4 = x− 1
⇔

x > 1

x3 − 2x2 − 4x+ 5 = 0
⇔


x > 1x = 1

x =
1±
√

21

2

⇔ x =
1 +
√

21

2
.

Vªy ph÷ìng tr¼nh �¢ cho câ 1 nghi»m l  x =
1 +
√

21

2
.

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 40. Têng t§t c£ c¡c nghi»m cõa ph÷ìng tr¼nh 9x − 2018 · 3x + 2016 = 0 b¬ng

A log3 1008. B log3 2018. C log3 1009. D log3 2016.

Líi gi£i.

�°t t = 3x, t > 0. Khi �â ph÷ìng tr¼nh �¢ cho trð th nh

t2 − 2018t+ 2016 = 0⇔

t = 1009 +
√

1016065

t = 1009−
√

1016065

C£ hai nghi»m n y �·u thäa m¢n t > 0.

Khi �â 3x1+x2 = 3x1 · 3x1 = t1 · t2 = 2016⇒ x1 + x2 = log3 2016.

Chån �¡p ¡n D �
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C¥u 41. Vîi sè nguy¶n d÷ìng n thäa m¢n C2
n − n = 27, trong khai triºn

(
x+

3

x2

)n
sè h¤ng

khæng chùa x l 

A 84. B 2268. C 61236. D 27.

Líi gi£i.

Vîi n ≥ 2, n ∈ N ta câ

C2
n−n = 27⇔ n!

2!× (n− 2)!
−n = 27⇔ n(n−1)−2n = 54⇔ n2−3n−54 = 0⇔

n = 9 (nhªn)

n = −6 (lo¤i).

Khi �â, sè h¤ng têng qu¡t thù k + 1 trong khai triºn cõa
(
x+

3

x2

)9

l 

Tk+1 = Ck
9x

9−k
(

3

x2

)k
= 3kCk

9x
9−3k, 0 ≤ k ≤ 9, k ∈ N

Sè h¤ng khæng chùa x ùng vîi 9− 3k = 0⇔ k = 3 (thäa m¢n 0 ≤ k ≤ 9, k ∈ N).

Vªy sè h¤ng c¦n t¼m l  T4 = 33C3
9 = 2268.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 42. Bi¸t h m sè y = (x + m)(x + n)(x + p) khæng câ cüc trà. Gi¡ trà nhä nh§t cõa F =

m2 + 2n− 4p l 

A 1. B 0. C −1. D −2.

Líi gi£i.

Ph÷ìng tr¼nh ho nh �ë giao �iºm cõa �ç thà h m sè �¢ cho v  tröc ho nh l 

(x+m)(x+ n)(x+ p) = 0⇔


x = −m

x = −n

x = −p.

H m sè �¢ cho khæng câ cüc trà khi v  ch¿ khi m = n = p.

Khi �â F = m2 − 2m = (m− 1)2 − 1 ≥ −1.

Vªy minF = −1 �¤t �÷ñc khi m = n = p = 1.

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 43. Cho

2∫
0

(1− 2x)f ′(x) dx = 3f(2) + f(0) = 2018. T½ch ph¥n

1∫
0

f(2x) dx b¬ng

A 0. B 1009. C 2018. D 4036.

Líi gi£i.

Ta câ 2018 =

2∫
0

(1−2x)f ′(x) dx = (1− 2x)f(x)|20−
2∫

0

(−2)f(x) dx = −3f(2)−f(0)+2

2∫
0

f(x) dx.

Suy ra

2∫
0

f(x) dx = 2018.

12
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�°t x = 2t⇒ dx = 2 dt, �êi cªn x = 0⇒ t = 0, x = 2⇒ t = 1, ta �÷ñc

2018 = 2

1∫
0

f(2t) dt = 2

1∫
0

f(2x) dx.

Vªy

1∫
0

f(2x) dx = 1009.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 44. Cho 2 c§p sè cëng (un) : 1; 6; 11; . . . v  (vn) : 4; 7; 10; . . .. Méi c§p sè câ 2018 sè. Häi câ

bao nhi¶u sè câ m°t trong c£ hai d¢y sè tr¶n

A 403. B 402. C 672. D 504.

Líi gi£i.

Sè h¤ng têng qu¡t cõa c§p sè cëng (un) l  ui = 1 + (i− 1)5 = 5i− 4 vîi 1 ≤ i ≤ 2018, i ∈ N∗.

Sè h¤ng têng qu¡t cõa c§p sè cëng (vn) l  vj = 4 + (j − 1)3 = 3j + 1 vîi 1 ≤ j ≤ 2018, j ∈ N∗.

Tçn t¤i sè h¤ng chung cõa 2 c§p sè cëng trong 2018 sè h¤ng �¦u cõa méi c§p sè

⇔ 5i− 4 = 3j + 1⇔ 3j = 5(i− 1)

⇒ j
...5⇒ j ∈ {5; 10; . . . ; 2015}. Khi �â 3 ≤ i− 1 < j.

M°t kh¡c d¢y sè 5; 10; . . . ; 2015 công l  mët c§p sè cëng câ sè h¤ng �¦u w1 = 5, sè h¤ng cuèi

wn = 2015 v  cæng sai d = 5.

Ta câ wn = w1 + (n− 1)d⇔ 2015 = 5 + (n− 1)5⇔ n = 403.

Vªy câ 403 sè h¤ng chung c¦n t¼m.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 45.

Mët khèi gé h¼nh trö �÷íng k½nh 1 m v  chi·u cao 2 m. Ng÷íi ta

�¢ ct khèi trö nh÷ h¼nh v³ b¶n. Thº t½ch khèi gé cán l¤i l 

A
3π

2
m3. B

π

8
m3. C

5π

16
m3. D

3π

8
m3.

1m

2m

1m

Líi gi£i.

Gåi V , V1, V2 l¦n l÷ñt l  thº t½ch cõa c£ khèi gé h¼nh trö khi ch÷a ct, ph¦n gé �¢ bà ct �i, ph¦n

gé cán l¤i.

Ta th§y V1 =
1

4
V , suy ra

V2 =
3

4
V =

3

4
πR2 · h =

3

4
π

(
1

2

)2

· 2 =
3π

8
m3.

Chån �¡p ¡n D �

13



GV Nguy¹n Khc H÷ðng - THPT Qu¸ Vã sè 2 �· tªp hu§n sð H  T¾nh

C¥u 46. Cho h m sè f(x) �çng bi¸n, câ �¤o h m �¸n c§p hai tr¶n �o¤n [0; 2] v  thäa m¢n

[f(x)]2 − f(x) · f ′′(x) + [f ′(x)]2 = 0. Bi¸t f(0) = 1, f(2) = e4. Khi �â f(1) b¬ng

A e
3
4 . B e. C e

3
2 . D e2.

Líi gi£i.

Tø gi£ thi¸t ta suy ra f(x) > 0, ∀x ∈ [0; 2].

[f(x)]2 − f(x) · f ′′(x) + [f ′(x)]2 = 0⇒ [f(x)]2 = f(x) · f ′′(x)− [f ′(x)]2
f 6=0⇒ f ′′ · f − (f ′)2

f 2
= 1

⇒
(
f ′

f

)′
= 1⇒ f ′

f
= x+ C1 ⇒ (ln |f |)′ = x+ C1 ⇒ ln |f | = 1

2
x2 + C1x+ C2

⇒ |f(x)| = e
1
2
x2+C1x+C2

f>0⇒ f(x) = e
1
2
x2+C1x+C2 .

V¼ f(0) = 1, f(2) = e4 n¶n f(x) = e
1
2
x2+x.

Vªy f(1) = e
3
2 .

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 47. Cho c¡c sè phùc z1 = −3i, z2 = 4 + i v  z thäa m¢n |z − i| = 2. Khi biºu thùc

T = |z − z1|+ 2|z − z2| �¤t gi¡ trà nhä nh§t th¼ têng ph¦n thüc v  ph¦n £o cõa z l 

A
5 + 10

√
13

17
. B

5− 10
√

13

17
. C

1 + 2
√

13

17
. D

1− 2
√

13

17
.

Líi gi£i.

Gåi M1, M2, M l¦n l÷ñt l  �iºm biºu di¹n cõa z1, z2, z th¼

M thuëc �÷íng trán (C ) nh÷ h¼nh v³.

Ta câ 4IMM1 v 4IOM t¿ sè b¬ng 2, suy ra MM1 =

2OM .

T = |z−z1|+2|z−z2| = MM1+2MM2 = 2OM+2MM2 =

2(OM +MM2) ≥ 2OM2.

Vªy T nhä nh§t khi v  ch¿ khi M ≡M0 = OM2 ∩ (C ), suy

ra tåa �ë cõa M l  nghi»m cõa h»

y =
x

4
(0 < y < 1)

x2 + (y − 1)2 = 4
⇔

x = 4y

17y2 − 2y − 3 = 0
⇔


x = 4yy =

1 + 2
√

13

17
(nhªn)

y =
1− 2

√
13

17
(lo¤i)

⇒


x =

4 + 8
√

13

17

y =
1 + 2

√
13

17
.

O x

y

4

I 1

M1−3

M2

M

M0

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 48.

14
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Cho �ç thà h m sè bªc ba y = f(x) nh÷ h¼nh v³. Häi �ç thà h m sè

y =
(x2 + 4x+ 3)

√
x2 + x

x [f 2(x)− 2f(x)]
câ bao nhi¶u ti»m cªn �ùng?

A 6. B 4. C 3. D 2.

x

y

O−3 −1

2

Líi gi£i.

Düa v o �ç thà, ta th§y h m sè y = f(x) li¶n töc v  x¡c �ành tr¶n R,

ph÷ìng tr¼nh f(x) = 0 câ nghi»m k²p x = −3, nghi»m �ìn x = c ∈
(−1; 0) v  ph÷ìng tr¼nh f(x) = 2 câ 3 nghi»m �ìn x = a, x = b, x = −1

vîi a < b < −1.

Vîi x thäa m¢n x2 + x ≥ 0⇔ x ∈ (−∞;−1] ∪ [0; +∞), ta câ

y =
(x2 + 4x+ 3)

√
x2 + x

xf(x) [f(x)− 2]
=

(x+ 1)(x+ 3)
√
x(x+ 1)

kx(x+ 3)2(x− c)(x+ 1)(x− a)(x− b)
(vîi k 6= 0).

T½nh giîi h¤n suy ra c¡c ti»m cªn �ùng l  x = −3, x = 0, x = a, x = b.

x

y

O−3 −1

2

a b

c

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 49. Tr¶n sa m¤c câ mët khu �§t h¼nh chú nhªt ABCD câ chi·u d i AB = 70 km, chi·u

rëng AD = 10 km. Vªn tèc trung b¼nh cõa xe m¡y tr¶n khu �§t n y l  20 km/h, ri¶ng �i tr¶n

c¤nh CD th¼ vªn tèc l  40 km/h. Mët ng÷íi �i xe m¡y xu§t ph¡t tø A muèn �¸n B th¼ c¦n ½t

nh§t bao nhi¶u gií?

A
7

2
. B

2
√

3 + 7

4
. C

20√
3
. D

10√
3
.

Líi gi£i.

• N¸u khæng �i tr¶n c¤nh CD th¼ c¡ch di chuyºn nhanh tø A �¸n B l 

di chuyºn tr¶n �o¤n AB, khi �â m§t 3,5 gií.

• N¸u câ di chuyºn tr¶n CD gi£ sû tø A �i �¸n M , M �¸n N v  N �¸n

B (nh÷ h¼nh v³), �°t MD = m, NC = n. Ta câ thíi gian di chuyºn tø

A �¸n B l 

t =

√
100 +m2 +

√
100 + n2

20
+

70− (m+ n)

40
.

A B

CNMD

�p döng b§t �¯ng thùc
√
a2 + b2 +

√
c2 + d2 ≥

√
(a+ c)2 + (b+ d)2, ta câ

t ≥
√

202 + (m+ n)2

20
+

70− (m+ n)

40
,

d§u �= � x£y ra khi v  ch¿ khi m = n.

�°t m+ n = x, x²t h m f(x) =

√
400 + x2

20
+

70− x
40

, x ∈ [0, 70].

15
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Ta câ f ′(x) =
x

20
√

400 + x2
− 1

40
, x ∈ [0, 70],

f ′(x) = 0⇔
√

400 + x2 = 2x⇔ x =
20√

3
.

B£ng bi¸n thi¶n cõa f(x)

x

f ′(x)

f(x)

0
20√
3

70

− 0 +

11

4

11

4
2
√
3 + 7

4

2
√
3 + 7

4

√
50

2

√
50

2

⇒ gi¡ trà nhä nh§t cõa f(x) l  f
(

20√
3

)
=

2
√

3 + 7

4
.

Vªy thíi gian ngn nh§t l 
2
√

3 + 7

4
khi m = n =

x

2
=

10√
3
.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 50. Trong khæng gian vîi h» tåa �ë Oxyz, cho ba �iºm A(3; 0; 0), B(0; 3; 0), C(0; 0; 3). Hai

m°t c¦u (S1) : x2 + y2 + z2 − 2x − 4y − 6z + 9 = 0 v  (S2) : x2 + y2 + z2 − 8x − 4z + 9 = 0 ct

nhau theo mët �÷íng trán (C ). Häi câ t§t c£ bao nhi¶u m°t c¦u câ t¥m thuëc m°t ph¯ng chùa

(C ) ti¸p xóc vîi ba �÷íng th¯ng AB, BC, CA?

A 1. B Væ sè. C 3. D 4.

Líi gi£i.

Ph÷ìng tr¼nh m°t ph¯ng chùa (C ) l 

x2 +y2 +z2−2x−4y−6z+9 = x2 +y2 +z2−8x−4z+9

⇔ 6x− 4y − 2z = 0 (P ).

Ph÷ìng tr¼nh (ABC) : x+ y + z − 3 = 0.

Ta th§y 4ABC l  tam gi¡c �·u câ t¥m l  J(1; 1; 1),

�çng thíi mp(P ) qua J v  vuæng gâc vîi (ABC) n¶n

(P ) chùa tröc d cõa �÷íng trán nëi ti¸p 4ABC. Méi

�iºm tr¶n d l  t¥m cõa mët m°t c¦u ti¸p xóc vîi ba

�÷íng th¯ng AB, BC, CA.

Vªy câ væ sè m°t c¦u thäa m¢n y¶u c¦u b i to¡n.

(S1) (S2)

A

B

C

J

d

Chån �¡p ¡n B �
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