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��P �N CHI TI�T

C¥u 1. �ç thà h m sè n o sau �¥y câ �óng mët �iºm cüc trà?

A y = x3 − 6x2 + 9x− 5. B y = −x4 − 3x2 + 4.

C y = x3 − 3x2 + 3x− 5. D y = 2x4 − 4x2 + 1.

Líi gi£i.

X²t h m sè y = −x4 − 3x2 + 4. Ta câ y′ = −4x3 − 6x. Ph÷ìng tr¼nh −4x3 − 6x = 0 câ nghi»m

duy nh§t x = 0. L¤i câ y′ = −4x3 − 6x �êi d§u qua �iºm câ ho nh �ë x = 0. Suy ra, h m sè

y = −x4 − 3x2 + 4 câ �óng mët �iºm cüc trà.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 2. Gi¡ trà lîn nh§t cõa h m sè y =
x2 − 3x+ 3

x− 1
tr¶n �o¤n

[
−2;

1

2

]
l 

A −13

3
. B 1. C −3. D −7

2
.

Líi gi£i.

Ta câ y = x− 2 +
1

x− 1
. Suy ra y′ = 1− 1

(x− 1)2
. X²t ph÷ìng tr¼nh

1− 1

(x− 1)2
= 0⇔ (x− 1)2 = 1

⇔

x− 1 = 1

x− 1 = −1

⇔

x = 2 (lo¤i)

x = 0.

X²t h m sè y =
x2 − 3x+ 3

x− 1
tr¶n �o¤n

[
−2;

1

2

]
, ta câ: y(−2) = −13

3
, y(0) = −3, y(0,5) = −7

2
.

Suy ra, max
x∈

[
−2; 1

2

] y = −3.

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 3. H» sè gâc k cõa ti¸p tuy¸n �ç thà h m sè y = x3 + 1 t¤i �iºm M(1; 2) l 

A k = 12. B k = 3. C k = 5. D k = 4.
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Líi gi£i.

Ta câ y′ = 3x2. T¤i �iºm M câ ho nh �ë x = 1 th¼ k = y′(1) = 3 · 12 = 3.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 4. Cho h m sè y = f(x) câ b£ng bi¸n thi¶n nh÷ sau.

x

y′

y

−∞ −1 1 +∞

− 0 + 0 −

+∞+∞

−2−2

22

−∞−∞

T¼m m»nh �· �óng trong c¡c m»nh �· sau.

A H m sè y = f(x) nghàch bi¸n tr¶n kho£ng (−∞; 1).

B H m sè y = f(x) �çng bi¸n tr¶n kho£ng (−1; 1).

C H m sè y = f(x) �çng bi¸n tr¶n kho£ng (−2; 2).

D H m sè y = f(x) nghàch bi¸n tr¶n kho£ng (−1; +∞).

Líi gi£i.

Tø b£ng bi¸n thi¶n ta th§y h m sè y = f(x) nghàch bi¸n tr¶n kho£ng (−∞; 1).

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 5. Cho h m sè y = f(x) x¡c �ành, li¶n töc tr¶n R v  câ b£ng bi¸n thi¶n nh÷ sau.

x

y′

y

−∞ 0 1 +∞

+ − 0 +

−∞−∞

00

−1−1

+∞+∞

M»nh �· n o sau �¥y l  �óng?

A H m sè câ �óng mët cüc trà.

B H m sè câ gi¡ trà cüc tiºu b¬ng 1.

C H m sè câ gi¡ trà lîn nh§t b¬ng 0 v  gi¡ trà nhä nh§t b¬ng 1.

D H m sè �¤t cüc �¤i t¤i x = 0 v  �¤t cüc tiºu t¤i x = 1.

Líi gi£i.

Tø b£ng bi¸n thi¶n ta th§y h m sè y = f(x) �¤t cüc �¤i t¤i x = 0 v  �¤t cüc tiºu t¤i x = 1.

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 6. H m sè n o sau �¥y l  h m sè mô?

A y = (sinx)3. B y = 3x. C y = x3. D y = 3
√
x.
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Líi gi£i.

Theo �ành ngh¾a h m sè mô, y = 3x l  h m sè mô.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 7. Cho ba sè d÷ìng a, b, c, a 6= 1, b 6= 1, v  sè thüc α 6= 0. �¯ng thùc n o sau �¥y l  sai?

A loga b
α =

1

α
loga b. B loga(bc) = loga b+ loga c.

C loga
b

c
= loga b− loga c. D logb c =

loga c

loga b
.

Líi gi£i.

Theo quy tc t½nh læ-ga-rit v  quy tc �êi cì sè ta câ

• loga b
α = α loga b.

• loga(bc) = loga b+ loga c.

• loga
b

c
= loga b− loga c.

• logb c =
loga c

loga b
.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 8. Cho f(x), g(x) l  c¡c h m sè x¡c �ành, li¶n töc tr¶n R. Trong c¡c m»nh �· sau, m»nh �·

n o sai?

A
∫
f(x)g(x) dx =

∫
f(x) dx ·

∫
g(x) dx.

B
∫

2f(x) dx = 2

∫
f(x) dx.

C
∫

[f(x) + g(x)] dx =

∫
f(x) dx+

∫
g(x) dx.

D
∫

[f(x)− g(x)] dx =

∫
f(x) dx−

∫
g(x) dx.

Líi gi£i.

Theo t½nh ch§t cõa nguy¶n h m, ta câ

•
∫
kf(x) dx = k

∫
f(x) dx, k 6= 0.

•
∫

[f(x)± g(x)] dx =

∫
f(x) dx±

∫
g(x) dx.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 9. H¼nh ph¯ng giîi h¤n bði �ç thà h m sè y = f(x) li¶n töc tr¶n �o¤n [a; b], tröc ho nh v 

hai �÷íng th¯ng x = a, x = b, a ≤ b câ di»n t½ch S l 

A S =

∫ b

a

|f(x)| dx. B S =

∫ b

a

f(x) dx.

C S =

∣∣∣∣∫ b

a

f(x) dx

∣∣∣∣. D S = π

∫ b

a

f 2(x) dx.
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Líi gi£i.

H¼nh ph¯ng giîi h¤n bði �ç thà h m sè y = f(x) li¶n töc tr¶n �o¤n [a; b], tröc ho nh v  hai �÷íng

th¯ng x = a, x = b, a ≤ b câ di»n t½ch S l  S =

∫ b

a

|f(x)| dx.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 10. Cho sè phùc z = −4 + 5i. Biºu di¹n h¼nh håc cõa z l  �iºm câ tåa �ë

A (−4; 5). B (−4;−5). C (4;−5). D (4; 5).

Líi gi£i.

Biºu di¹n h¼nh håc cõa z = −4 + 5i l  �iºm câ tåa �ë (−4; 5).

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 11. Thº t½ch V cõa khèi châp câ di»n t½ch �¡y b¬ng B v  chi·u cao b¬ng h l 

A V =
1

3
Bh. B V = 3Bh. C V =

1

2
Bh. D V = Bh.

Líi gi£i.

Thº t½ch V cõa khèi châp câ di»n t½ch �¡y b¬ng B v  chi·u cao b¬ng h l  V =
1

3
Bh.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 12. Thº t½ch khèi nân câ chi·u cao h, b¡n k½nh �÷íng trán �¡y r l 

A V =
1

2
πr2h. B V = πr2h. C V =

4

3
πr2h. D V =

1

3
πr2h.

Líi gi£i.

Thº t½ch khèi nân câ chi·u cao h, b¡n k½nh �÷íng trán �¡y r l  V =
1

3
πr2h.

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 13. Trong khæng gian Oxy, ph÷ìng tr¼nh n o d÷îi �¥y l  ph÷ìng tr¼nh m°t c¦u t¥m

I(1; 0;−2), b¡n k½nh r = 4?

A (x− 1)2 + y2 + (z + 2)2 = 16. B (x+ 1)2 + y2 + (z − 2)2 = 16.

C (x+ 1)2 + y2 + (z − 2)2 = 4. D (x− 1)2 + y2 + (z + 2)2 = 4.

Líi gi£i.

Ph÷ìng tr¼nh m°t c¦u t¥m I(1; 0;−2), b¡n k½nh r = 4 l 

(x− 1)2 + (y − 0)2 + (z + 2)2 = 16⇔ (x− 1)2 + y2 + (z + 2)2 = 16.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 14. Trong khæng gian vîi h» tåa �ë Oxyz, cho m°t ph¯ng (P ): 2x− z + 1 = 0. Tåa �ë mët

v²c-tì ph¡p tuy¸n cõa m°t ph¯ng (P ) l 

A #�n = (2;−1; 1). B #�n = (2; 0; 1). C #�n = (2; 0;−1). D #�n = (2;−1; 0).

Líi gi£i.

Mët v²c-tì ph¡p tuy¸n cõa m°t ph¯ng (P ) l  #�n = (2; 0;−1).

Chån �¡p ¡n C �
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C¥u 15. Trong khæng gian Oxyz, cho �÷íng th¯ng d :
x+ 8

4
=
y − 5

−2
=
z

1
. Khi �â mët v²c-tì

ch¿ ph÷ìng cõa �÷íng th¯ng d câ tåa �ë l 

A (4;−2; 1). B (4; 2;−1). C (4;−2;−1). D (4; 2; 1).

Líi gi£i.

Mët v²c-tì ch¿ ph÷ìng cõa �÷íng th¯ng d câ tåa �ë l  (4;−2; 1).

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 16. Câ bao nhi¶u c¡ch chån 5 c¦u thõ tø 11 c¦u thõ trong mët �ëi bâng �º thüc hi»n �¡ 5

qu£ lu¥n l÷u 11 m, theo thù tü qu£ thù nh§t �¸n qu£ thù n«m.

A A5
11. B C5

11. C A2
12 · 5!. D C5

10.

Líi gi£i.

Sè c¡ch chån 5 c¦u thõ tø 11 c¦u thõ v  câ thù tü l  mët ch¿nh hñp chªp 5 cõa 11 ph¦n tû: A5
11.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 17. Cho A,B l  hai bi¸n cè xung khc. �¯ng thùc n o sau �¥y l  �óng?

A P(A ∪B) = P(A) + P(B). B P(A ∪B) = P(A) · P (B).

C P(A ∪B) = P(A)− P(B). D P(A ∩B) = P(A) + P(B).

Líi gi£i.

Vîi A,B l  hai bi¸n cè xung khc th¼ P(A ∪B) = P(A) + P(B).

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 18. Cho c§p sè cëng câ u5 = 21, u6 = 27. T¼m cæng sai d.

A d = 5. B d = 7. C d = 8. D d = 6.

Líi gi£i.

Theo �ành ngh¾a c§p sè cëng ta câ d = u6 − u5 = 6.

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 19. Trong c¡c h m sè sau, h m sè n o �çng bi¸n tr¶n tªp x¡c �ành cõa nâ?

A y =
2x− 1

x− 2
. B y = x3 + 4x+ 1. C y = x2 + 1. D y = x4 + 2x2 + 1.

Líi gi£i.

Ta câ

• y =
2x− 1

x+ 2
⇒ y′ =

−3

(x+ 2)2
< 0,∀x 6= 2. Do �â h m sè nghàch bi¸n tr¶n tªp x¡c �ành.

• y = x3 + 4x+ 1⇒ y′ = 3x2 + 4 > 0,∀x ∈ R. Do �â h m sè �çng bi¸n tr¶n tªp x¡c �ành.

• y = x2 + 1⇒ y′ = 2x. H m sè khæng �çng bi¸n tr¶n R.

• y = x4 + 2x2 + 1⇒ y′ = 4x3 + 4x. H m sè khæng �çng bi¸n tr¶n R.

Chån �¡p ¡n B �
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C¥u 20. Cho a l  sè thüc d÷ìng kh¡c 4. T½nh I = log a
4

(
a3

64

)
A I = 3. B I =

1

3
. C I = −3. D I =

−1

3
.

Líi gi£i.

Ta câ I = log a
4

(
a3

64

)
= log a

4

(a
4

)3
= 3 log a

4

a

4
= 3.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 21. T¼m hå nguy¶n h m cõa h m sè f(x) = sin 2018x.

A
cos 2018x

2018
+ C. B −cos 2018x

2019
+ C.

C −cos 2018x

2018
+ C. D 2018 · cos 2018x+ C.

Líi gi£i.

Ta câ ∫
sin 2018x dx = −cos 2018x

2018
+ C.

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 22. Cho sè phùc z thäa m¢n �i·u ki»n (1 + i)(2 + i)z + 1− i = (5− i)(1 + i). T½nh mæ-�un

cõa sè phùc w = 1 + 2z + z2.

A 100. B
√

10. C 5. D 10.

Líi gi£i.

Tø gi£ thi¸t ta câ

(1 + 3i)z + 1− i = 6 + 4i⇔ z =
5 + 5i

1 + 3i
⇔ z = 2− i.

Suy ra w = 8− 6i. Vªy |w| = 10.

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 23. Trong khæng gian vîi h» tåa �ë Oxyz, cho ba �iºm A(2; 1;−1), B(−1; 0; 4), C(0;−2;−1).

Ph÷ìng tr¼nh n o sau �¥y l  ph÷ìng tr¼nh cõa m°t ph¯ng �i qua A v  vuæng gâc vîi BC.

A x− 2y − 5z = 0. B x− 2y − 5z − 5 = 0.

C x− 2y − 5z + 5 = 0. D 2x− y + 5z − 5 = 0.

Líi gi£i.

Ta câ
#    �

BC = (1;−2;−5). Ph÷ìng tr¼nh m°t ph¯ng �i qua A v  vuæng gâc vîi BC l 

1 · (x− 2)− 2 · (y − 1)− 5(z + 1) = 0⇔ x− 2y − 5z − 5 = 0.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 24. Cho h¼nh lªp ph÷ìng ABCD.A′B′C ′D′ câ �ë d i c¤nh b¬ng 10. T½nh kho£ng c¡ch giúa

hai m°t ph¯ng (ADD′A′) v  (BCC ′B′).

A
√

10. B 100. C 10. D 5.

6
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Líi gi£i.

Ta câ (ADD′A′) ‖ (BCC ′B′)

⇒ d ((ADD′A′); (BCC ′B′)) = d (A; (BCC ′B′)) = AB = 10.

A′

B

B′

A

C

C ′

D

D′

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 25. Cho h¼nh l«ng trö �·u ABC.A′B′C ′ câ AB =
√

3 v  AA′ = 1. T½nh gâc t¤o bði �÷íng

th¯ng AC ′ v  m°t ph¯ng (ABC).

A 45◦. B 60◦. C 30◦. D 75◦.

Líi gi£i.

Ta câ (AC ′, (ABC)) = (AC ′, AC) = ĈAC ′.

L¤i câ tan ĈAC ′ =
CC ′

AC
=

1√
3
, suy ra ĈAC ′ = 30◦.

B

C

B′

C ′

A

A′

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 26. Cho c§p sè nh¥n (un) câ u5 = 2 v  u9 = 6. T½nh u21.

A 18. B 54. C 162. D 486.

Líi gi£i.

Ta câ

u1 · q
4 = 2

u1 · q8 = 6
⇒ q4 = 3.

L¤i câ u21 = u1 · q20 = u1 · q8 · q12 = u9 · (q4)3 = 6 · 27 = 162.

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 27. �ç thà h m sè y =
1−
√

1− x
x

câ bao nhi¶u �÷íng ti»m cªn �ùng v  �÷íng ti»m cªn

ngang?

A 2. B 0. C 3. D 1.

Líi gi£i.

Tªp x¡c �ành: D = (−∞; 1] \ {0}.

7
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Ta câ

lim
x→−∞

1−
√

1− x
x

= lim
x→−∞

1

x
−
√

1

x2
− 1

x
1

= 0.

Do �â �ç thà h m sè câ mët ti»m cªn ngang l  y = 0. Ta l¤i câ

lim
x→0

1−
√

1− x
x

= lim
x→0

x

x
(
1 +
√

1− x
) = lim

x→0

1(
1 +
√

1− x
) =

1

2
.

Do �â �ç thà h m sè khæng câ �÷íng ti»m cªn �ùng. Vªy sè �÷íng ti»m cªn ngang v  �÷íng ti»m

cªn �ùng cõa �ç thà h m sè l  1.

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 28. Trong khæng gian vîi h» tåa �ë Oxyz, cho �iºm A(2; 1;−2) v  B(4; 3; 2). Vi¸t ph÷ìng

tr¼nh m°t c¦u (S) �÷íng k½nh AB.

A (x+ 3)2 + (y + 2)2 + z2 = 24. B (x− 3)2 + (y − 2)2 + z2 = 6.

C (x− 3)2 + (y − 2)2 + z2 = 24. D (x+ 3)2 + (y + 2)2 + z2 = 6.

Líi gi£i.

Ta câ m°t c¦u (S) �÷íng k½nh AB câ t¥m I(3; 2; 0) l  trung �iºm AB v  câ b¡n k½nh l  R =
AB

2
=
√

6. Do �â ph÷ìng tr¼nh m°t c¦u (S) �÷íng k½nh AB l  (x− 3)2 + (y − 2)2 + z2 = 6.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 29. Cho h m sè y =
2x+ 1

x+ 1
câ �ç thà (C). T¼m c¡c gi¡ trà cõa tham sè m �º �÷íng th¯ng

d : y = x+m− 1 ct �ç thà (C) t¤i hai �iºm ph¥n bi»t A,B sao cho AB = 2
√

3.

A m = 4±
√

3. B m = 4±
√

10. C m = 2±
√

10. D m = 2±
√

3.

Líi gi£i.

Ph÷ìng tr¼nh ho nh �ë giao �iºm cõa (C) v  d l 

2x+ 1

x+ 1
= x+m− 1⇔ x2 + (m− 2)x+m− 2 = 0, x 6= −1, (1)

d ct (C) t¤i hai �iºm ph¥n bi»t A,B khi v  ch¿ khi ph÷ìng tr¼nh (1) câ hai nghi»m ph¥n bi»t

kh¡c −1, ngh¾a l (−1)2 + (m− 2) · (−1) +m− 2 6= 0

(m− 2)2 − 4(m− 2) > 0
⇔

1 6= 0

(m− 2)(m− 6) > 0
⇔

m > 6

m < 2.
(2)

Khi �â giao �iºm cõa d v  (C) l  A(x1;x1 + m − 1), B(x2;x2 + m − 1), vîi x1, x2 l  hai nghi»m

cõa (1).

Ta câ

AB2 = 2(x2 − x1)2 = 2
[
(x1 + x2)

2 − 4x1x2
]

= 2m2 − 16m+ 24.

8
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K¸t hñp vîi gi£ thi¸t ta câ

AB2 =
(

2
√

3
)2
⇔ 2m2 − 16m+ 24 = 12⇔ m2 − 8m+ 6 = 0⇔ m = 4±

√
10.

Hai gi¡ trà tr¶n cõa m �·u thäa m¢n (2).

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 30. Hai �iºm M,N l¦n l÷ñt thuëc hai nh¡nh cõa �ç thà h m sè y =
3x− 1

x− 3
. Khi �â �ë d i

�o¤n th¯ng MN ngn nh§t b¬ng

A 8
√

2. B 2017. C 8. D 4.

Líi gi£i.

Ta câ y = 3 +
8

x− 3
. �°t

X = x− 3

Y = y − 3
, ta câ Y =

8

X
.

Gåi M

(
X1;

8

X1

)
thuëc nh¡nh tr¡i, N

(
X2;

8

X2

)
thuëc nh¡nh ph£i cõa �ç thà h m sè, vîi X1 <

0 < X2. Ta câ

MN2 = (X2 −X1)
2 + 64

(
1

X2

− 1

X1

)2

⇔ MN2 ≥ 2

√
(X2 −X1)

2 · 64

(
1

X2

− 1

X1

)2

⇔ MN2 ≥ 16

∣∣∣∣(X2 −X1)

(
1

X2

− 1

X1

)∣∣∣∣
⇔ MN2 ≥ 16

(X2 −X1)
2

|X1X2|

⇔ MN2 ≥ 16
−4X1X2

−X1X2

= 64.

Do �âMN ≥ 8. D§u b¬ng x£y ra khi v  ch¿ khi


X2 = −X1

(X2 −X1)
2 = 64

(
1

X2

− 1

X1

)2 ⇔

X1 = −2
√

2

X2 = 2
√

2
.

Vªy vîi M =
(
−2
√

2;−2
√

2
)
, N =

(
2
√

2; 2
√

2
)
th¼ MN câ �ë d i ngn nh§t b¬ng 8.

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 31. Cho ph÷ìng tr¼nh 8x+1 + 8 · (0, 5)3x + 3 · 2x+3 = 125− 24 · (0, 5)x. Khi �°t t = 2x +
1

2x
,

ph÷ìng tr¼nh �¢ cho trð th nh ph÷ìng tr¼nh n o d÷îi �¥y?

A 8t3 − 3t− 12 = 0. B 8t3 + 3t2 − t− 10 = 0.

C 8t3 − 125 = 0. D 8t3 + t− 36 = 0.

Líi gi£i.

9
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Ta câ

8x+1 + 8 · (0, 5)3x + 3 · 2x+3 = 125− 24 · (0, 5)x

⇔ 8 · 23x + 8 · 1

23x
+ 24 · 2x + 24 · 1

2x
− 125 = 0

⇔ 8

(
23x +

1

23x

)
+ 24

(
2x +

1

2x

)
− 125 = 0.

�°t t = 2x +
1

2x
, t ≥ 2, ta câ 23x +

1

23x
= t3 − 3t, ph÷ìng tr¼nh �¢ cho trð th nh

8(t3 − 3t) + 24t− 125 = 0⇔ 8t3 − 125 = 0.

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 32. Bi¸t

4∫
0

x ln
(
x2 + 9

)
dx = a ln 5 + b ln 3 + c, trong �â a, b, c l  c¡c sè nguy¶n. Gi¡ trà

cõa biºu thùc T = a+ b+ c.

A T = 10. B T = 9. C T = 8. D T = 11.

Líi gi£i.

�°t

u = ln
(
x2 + 9

)
dv = x dx

⇔


du =

2x

x2 + 9
dx

v =
x2 + 9

2
.

Suy ra

4∫
0

x ln
(
x2 + 9

)
dx =

x2 + 9

2
ln
(
x2 + 9

) ∣∣∣∣4
0

−
4∫

0

x2 + 9

2
· 2x

x2 + 9
dx = 25 ln 5− 9 ln 3− 8.

Do �â a = 25, b = −9, c = −8 n¶n T = 8.

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 33. T½nh di»n t½ch h¼nh ph¯ng giîi h¤n bði �ç thà (P ) : y = x2 − 4x + 5 v  c¡c ti¸p tuy¸n

cõa (P ) t¤i A(1; 2) v  B(4; 5)

A
9

4
. B

4

9
. C

9

8
. D

5

2
.

Líi gi£i.

Ta câ y′ = 2x− 4.

Ti¸p tuy¸n cõa (P ) t¤i A v  B l¦n l÷ñt l  y = −2x+ 4, y = 4x− 11, giao �iºm cõa hai ti¸p tuy¸n

l  M

(
5

2
;−1

)
.

10
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x

y

1 4

2

5

O

M

Khi �â, düa v  h¼nh v³ ta câ di»n t½ch h¼nh ph¯ng c¦n t¼m

S =

5
2∫

1

(
x2 − 4x+ 5 + 2x− 4

)
dx+

4∫
5
2

(
x2 − 4x+ 5− 4x+ 11

)
dx =

9

4
.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 34. Cho sè phùc z = a + bi, a, b ∈ Z thäa m¢n |z + 2 + 5i| = 5 v  z · z = 82. T½nh gi¡ trà

cõa biºu thùc P = a+ b.

A 10. B −8. C −35. D −7.

Líi gi£i.

Theo gi£ thi¸t ta câ 
√

(a+ 2)2 + (b+ 5)2 = 5

a2 + b2 = 82
⇔


a =
−5b− 43

2
(1)

a2 + b2 = 82. (2)

Thay (1) v o (2) ta �÷ñc

29b2 + 430b+ 1521 = 0⇔

b = −9

b =
−169

29
.

V¼ b ∈ Z n¶n b = −9, suy ra a = 1. Do �â P = a+ b = −8.

Chån �¡p ¡n B �

11
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C¥u 35. Mët h¼nh trö câ b¡n k½nh �¡y r = 5 cm v  kho£ng c¡ch giúa hai �¡y h = 7 cm. Ct

khèi trö bði mët m°t ph¯ng song song vîi tröc v  c¡ch tröc 3 cm. T½nh di»n t½ch cõa thi¸t di»n

�÷ñc t¤o th nh.

A S = 56cm2 . B S = 55cm2. C S = 53cm2. D S = 46cm2.

Líi gi£i.

Gåi O, O′ l  t¥m cõa hai �¡y cõa h¼nh trö v  (P ) l  m°t ph¯ng song

song vîi tröc v  c¡ch tröc OO′ mët kho£ng 3 cm.

M°t ph¯ng (P ) ct hai h¼nh trán �¡y (O), (O′) theo hai d¥y cung l¦n

l÷ñt l  AB, CD v  ct m°t xung quanh theo hai �÷íng sinh l  AD, CD.

Khi �â ABCD l  h¼nh chú nhªt.

O

B

O′

D

C

H

A

Gåi H l  trung �iºm cõa AB. Ta câ OH ⊥ AB, OH ⊥ AD ⇒ OH ⊥ (ABCD). Suy ra

d (OO′, (P )) = d (O, (ABCD)) = OH = 3 cm.

Khi �â AB = 2AH = 2
√
OA2 −OH2 = 2

√
52 − 32 = 8, AD = OO′ = h = 7 cm.

Di»n t½ch h¼nh chú nhªt ABCD l  SABCD = AB · AD = 56 cm2.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 36. Cho h¼nh châp S.ABCD câ �¡y ABCD l  h¼nh vuæng t¥m O c¤nh a. T½nh kho£ng c¡ch

giúa SC v  AB bi¸t r¬ng SO = a v  vuæng gâc vîi m°t �¡y cõa h¼nh châp.

A a. B
a
√

5

5
. C

2a

5
. D

2a√
5
.

Líi gi£i.

Tø gi£ thi¸t suy ra h¼nh châp S.ABCD l  h¼nh châp tù

gi¡c �·u.

Ta câ AB ‖ CD n¶n AB ‖ (SCD), do �â

d(SC,AB) = d(AB, (SCD)) = d(A, (SCD)).

M°t kh¡c O l  trung �iºm AC n¶n

d(A, (SCD)) = 2d(O, (SCD)).

Nh÷ vªy d(SC,AB) = 2d(O, (SCD)).

GåiM l  trung �iºm CD, ta câ OM ⊥ CD v  OM =
a

2
.

K´ OH ⊥ SM vîi H ∈ SM , khi �â OH ⊥ (SCD).

A

B C

D

H

M

S

O

X²t tam gi¡c 4SOM vuæng t¤i O, ta câ

1

OH2
=

1

SO2
+

1

OM2
=

1

a2
+

1(a
2

)2 =
5

a2
.

12
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Tø �â OH =
a√
5
.

Vªy d(SC,AB) = 2OH =
2a√

5
.

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 37. Câ hai hëp: Hëp I �üng 4 gâi qu  m u �ä v  6 gâi qu  m u xanh, hëp II �üng 2 gâi

qu  m u �ä v  8 gâi qu  m u xanh. Gieo mët con sóc sc, n¸u �÷ñc m°t 6 ch§m th¼ l§y mët gâi

qu  tø hëp I, n¸u �÷ñc m°t kh¡c th¼ l§y mët gâi qu  tø hëp II. T½nh x¡c su§t �º l§y �÷ñc gâi qu 

m u �ä.

A
23

30
. B

2

3
. C

7

30
. D

1

3
.

Líi gi£i.

X¡c su§t l§y �÷ñc gâi qu  m u �ä trong hëp 1 l  P(A1) =
4

10
=

2

5
.

X¡c su§t l§y �÷ñc gâi qu  m u �ä trong hëp 2 l  P(A2) =
2

10
=

1

5
.

X¡c su§t gieo �÷ñc m°t s¡u ch§m l  P(C) =
1

6
, gieo �÷ñc mët trong 5 m°t cán l¤i l  P

(
C
)

=
5

6
.

Do �â x¡c su§t l§y �÷ñc gâi qu  m u �ä l 

1

6
· 2

5
+

5

6
· 1

5
=

7

30
.

Chån �¡p ¡n C �

C¥u 38. T¼m t§t c£ c¡c gi¡ trà tham sè m sao cho �ç thà h m sè

y = x4 − 2(m+ 1)x2 +m2 câ ba �iºm cüc trà nëi ti¸p �÷íng trán b¡n k½nh b¬ng 1.

A m = 1, m =
3−
√

5

2
. B m = 0, m =

−3 +
√

5

2
.

C m = 0, m =
3−
√

5

2
. D m = 1, m =

3 +
√

5

2
.

Líi gi£i.

Ta câ y′ = 4x3 − 4(m+ 1)x = 4x(x2 −m− 1), y′ = 0⇔

x = 0

x2 = m+ 1.
(1)

�ç thà h m sè �¢ cho câ ba �iºm cüc trà khi v  ch¿ khi ph÷ìng tr¼nh y′ = 0 câ ba nghi»m ph¥n

bi»t, vªy ta ph£i câ m > −1. Khi �â

(1)⇔

x = 0

x = ±
√
m+ 1

⇒

y = m2

y = −2m− 1.

Nh÷ vªy A(0;m2), B(
√
m+ 1;−2m − 1), C(−

√
m+ 1;−2m − 1) l  ba �iºm cüc trà cõa �ç thà

h m sè �¢ cho. Ta câ
#    �

AB =
(√

m+ 1;−m2 − 2m− 1
)

#    �

AC =
(
−
√
m+ 1;−m2 − 2m− 1

) ⇒
AB =

√
m+ 1 + (m+ 1)4

AC =
√
m+ 1 + (m+ 1)4

⇒ AB = AC.

13
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Gåi H l  trung �iºm cõa c¤nh BC, suy ra AH ⊥ BC v  H(0;−2m− 1). Khi �â
#    �

AH = (0;−m2−
2m− 1)⇒ AH = (m+ 1)2.

Ta câ

SABC =
1

2
AH ·BC =

AB · AC ·BC
4R

⇒ 2R · AH = AB · AC.

L¤i câ R = 1 v 
#    �

BC = (−2
√
m+ 1; 0)⇒ BC = 2

√
m+ 1. Do �â

2(m+ 1)2 = m+ 1 + (m+ 1)4 ⇔ (m+ 1)3 + 1 = 2(m+ 1).

⇔ m3 + 3m2 +m = 0⇔


m = 0 (thäa m¢n)

m =
−3 +

√
5

2
(thäa m¢n)

m =
−3−

√
5

2
. (khæng thäa m¢n)

Vªy m = 0 ho°c m =
−3 +

√
5

2
thäa m¢n y¶u c¦u b i to¡n.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 39. Cho h m sè y = f(x). H m sè y = f ′(x) câ �ç thà nh÷ h¼nh b¶n. H m sè y = f(x− x2)
nghàch bi¸n tr¶n kho£ng n o d÷îi �¥y?

x

y

1 2

2

0

f ′(x)

A
(
−1

2
; +∞

)
. B

(
−3

2
; +∞

)
. C

(
−∞;

3

2

)
. D

(
1

2
; +∞

)
.

Líi gi£i.

�°t y = g(x) = f(x− x2)⇒ g′(x) = f ′(x− x2) · (x− x2)′ = (1− 2x)f ′(x− x2), khi �â

g′(x) = 0⇔

1− 2x = 0

f ′(x− x2) = 0
⇔


1− 2x = 0

x− x2 = 1

x− x2 = 2

⇔ x =
1

2
.

Vîi x <
1

2
th¼


1− 2x > 0

f ′

[
−
(
x− 1

2

)2

+
1

4

]
> 0

n¶n g′(x) > 0.

14
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Vîi x >
1

2
th¼


1− 2x < 0

f ′

[
−
(
x− 1

2

)2

+
1

4

]
> 0

n¶n g′(x) < 0 hay h m sè g(x) = f(x − x2) nghàch

bi¸n tr¶n kho£ng

(
1

2
; +∞

)
.

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 40. Cho h m sè y = x3− 3x2 + 3x− 1 câ �ç thà (C). Tø mët �iºm b§t k¼ tr¶n �÷íng th¯ng

n o d÷îi �¥y luæn k´ �÷ñc �óng mët ti¸p tuy¸n �¸n �¸n �ç thà (C).

A x = −1. B x = 0. C x = 2. D x = 1.

Líi gi£i.

Ta câ y′ = 3x2 − 6x+ 3.

L§y b§t k¼ A(a; 0). �÷íng th¯ng �i qua A câ h» sè gâc k câ ph÷ìng tr¼nh y = k(x − a) ti¸p xóc

vîi (C) khi v  ch¿ khi ph÷ìng tr¼nh

k(x− a) = x3 − 3x2 + 3x− 1⇔ (3x2 − 6x+ 3)(x− a) = x3 − 3x2 + 3x− 1

⇔ x3 − 3(1 + a)x2 + 6ax− 3a+ 1 = 0⇔ (x− 1) [2x2 − (1− a)x+ 3a− 1] = 0

câ mët nghi»m. �°t g(x) = 2x2− (1− a)x+ 3a− 1, ta th§y ph÷ìng tr¼nh tr¶n câ mët nghi»m khi

v  ch¿ khi g(x) câ nghi»m k²p x = 1, tùc l 

∆ = 0

g(1) = 0
⇔ a = 1. Vªy A(1; 0), tø �â �÷íng th¯ng

x = 1 thäa m¢n y¶u c¦u b i to¡n.

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 41. Ph÷ìng tr¼nh 2sin2 x + 21+cos2 x = m câ nghi»m khi v  ch¿ khi

A 4 ≤ m ≤ 3
√

2. B 3
√

2 ≤ m ≤ 5. C 0 < m ≤ 5. D 4 ≤ m ≤ 5.

Líi gi£i.

Ta câ

2sin2 x + 21+cos2 x = m⇔ 2sin2 x + 22−sin2 x = m⇔ 2sin2 x +
4

2sin2 x
= m.

�°t t = 2sin2 x, vîi t ∈ [1; 2], ta câ ph÷ìng tr¼nh t+
4

t
= m. (1)

X²t h m sè f(t) = t+
4

t
, vîi t ∈ [1; 2]. Ta câ

f ′(t) = 0⇔ 1− 4

t2
= 0⇔

t = 2 (khæng thäa m¢n)

t = −2. (khæng thäa m¢n)

Suy ra f(t) ch¿ �çng bi¸n ho°c nghàch bi¸n tr¶n [1; 2]. L¤i câ f(1) = 5, f(2) = 4. Do �â min
t∈[1;2]

f(t) =

4 v  max
t∈[1;2]

f(t) = 5.

Ph÷ìng tr¼nh �¢ cho câ nghi»m khi v  ch¿ khi ph÷ìng tr¼nh (1) câ nghi»m t ∈ [1; 2], �i·u n y

15
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t÷ìng �÷ìng vîi

min
t∈ [1;2]

f(t) ≤ m ≤ max
t∈ [1;2]

f(t)⇔ 4 ≤ m ≤ 5.

Vªy 4 ≤ m ≤ 5.

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 42. Sè c¡c gi¡ trà nguy¶n nhä hìn 2018 cõa tham sè m �º ph÷ìng tr¼nh log6(2018x+m) =

log4(1009x) câ nghi»m l 

A 2020. B 2017. C 2019. D 2018.

Líi gi£i.

�°t log6(2018x+m) = log4(1009x) = t, suy ra2018x+m = 6t

1009x = 4t
⇒ 2 · 4t +m = 6t ⇒ m = −2 · 4t + 6t.

�°t f(t) = −2 · 4t + 6t, ta câ f ′(t) = 6t ln 6− 2 · 4t · ln 4. Ta công câ

f ′(t) = 0⇔
(

3

2

)t
=

2 ln 4

ln 6
⇔
(

3

2

)t
= log6 16⇔ t = log 3

2
(log6 16) .

Ta câ b£ng bi¸n thi¶n

t

f ′(x)

f(x)

−∞ log 3
2
(log6 16) +∞

− 0 +

+∞+∞

f
(
log 3

2
(log6 16)

)
f
(
log 3

2
(log6 16)

)
+∞+∞

Ph÷ìng tr¼nh f(t) = m câ nghi»m khi v  ch¿ khi m ≥ f
(

log 3
2

(log6 16)
)
≈ −2, 01.

M 

m < 2018

m ∈ Z
n¶n ta câ

− 2 ≤ m ≤ 2017

m ∈ Z
. Vªy câ 2020 gi¡ trà m thäa m¢n y¶u c¦u b i to¡n.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 43. Cho �ç thà (C) : y = f(x) =
√
x. Gåi (H) l  h¼nh ph¯ng giîi h¤n bði �ç thà (C), �÷íng

th¯ng x = 9 v  tröc Ox. Cho �iºm M thuëc �ç thà (C) v  �iºm A(9; 0). Gåi V1 l  thº t½ch khèi

trán xoay khi cho (H) quay quanh tröc Ox, V2 l  thº t½ch khèi trán xoay khi cho tam gi¡c AOM

quay quanh tröc Ox. Bi¸t r¬ng V1 = 2V2, t½nh di»n t½ch S ph¦n h¼nh ph¯ng giîi h¤n bði �ç thà

(C) v  �÷íng th¯ng OM .
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x

y

O

y = f(x)

2

5 9

M

H

A S = 3. B S =
27
√

3

16
. C S =

3
√

3

2
. D S =

4

3
.

Líi gi£i.

Ta câ V1 = π

9∫
0

(√
x
)2

dx =
81π

2
.

Gåi H l  h¼nh chi¸u cõa M l¶n tröc Ox, �°t OH = m, 0 < m ≤ 9, ta câ M(m;
√
m), MH =

√
m

v  AH = 9−m.

Suy ra

V2 =
1

3
π ·MH2 ·OH +

1

3
π ·MH2 · AH =

1

3
πMH2 ·OA = 3mπ.

Theo gi£ thi¸t ta câ V1 = 2V2 n¶n
81π

2
= 6mπ, suy ra m =

27

4
. Do �â M

(
27

4
;
3
√

3

2

)
. Tø �â ta

câ ph÷ìng tr¼nh �÷íng th¯ng OM l  y =
2
√

3

9
x.

Di»n t½ch S ph¦n h¼nh ph¯ng giîi h¤n bð �ç thà (C) v  �÷íng th¯ng OM l 

S =

27

4∫
0

(
√
x− 2

√
3

9
x

)
dx =

(
2

3
x
√
x−
√

3

9
x2

)∣∣∣∣ 271
0

=
27
√

3

16
.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 44. Cho h m sè f(x) li¶n töc tr¶n R v 

π

4∫
0

f(tanx)dx = 4,

1∫
0

x2f(x)

x2 + 1
dx = 2. Gi¡ trà cõa

t½ch ph¥n

1∫
0

f(x)dx thuëc kho£ng n o d÷îi �¥y?

A (5; 9). B (3; 6). C (
√

2; 5). D (1; 4).

Líi gi£i.

�°t x = tan t, suy ra dx =
1

cos2 t
dt = (1 + tan2 t) dt. Vîi x = 0 th¼ t = 0, x = 1 th¼ t =

π

4
. Khi

17
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�â

1∫
0

x2f(x)

x2 + 1
dx =

π
4∫

0

tan2 t · f(tan t)

tan2 t+ 1

(
tan2 t+ 1

)
dt =

π
4∫

0

tan2 t · f(tan t)dt

=

π
4∫

0

(
1

cos2 t
− 1

)
· f(tan t)dt =

π
4∫

0

f(tan t)

cos2 t
dt−

π
4∫

0

f(tan t)dt.

Suy ra

π
4∫

0

f(tan t)

cos2 t
dt = 6. �°t x = tan t, suy ra dx =

1

cos2 t
dt. �êi cªn t = 0 th¼ x = 0, t =

π

4
th¼

x = 1. Khi �â
π
4∫

0

f(tan t)

cos2 t
dt =

1∫
0

f(x)dx = 6.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 45. Gi£ sû z1, z2 l  hai nghi»m phùc cõa ph÷ìng tr¼nh |(2 + i) · |z| · z − (1− 2i)z| = |1 + 3i|
v  |z1 − z2| = 1. T½nh M = |2z1 + 3z2|.

A M = 19. B M = 25. C M = 5. D M =
√

19.

Líi gi£i.

Tø gi£ thi¸t ta câ

|(2 |z| − 1) + (|z|+ 2) i| · |z| =
√

10⇔
[
(2 |z| − 1)2 + (|z|+ 2)2

]
· |z|2 = 10

⇔ 5 |z|4 + 5 |z|2 − 10 = 0⇔ |z| = 1, v¼ |z| ≥ 0.

Gåi z1 = x1 + y1i v  z2 = x2 + y2i, ta câ |z1| = |z2| = 1 n¶n x21 + y21 = x22 + y22 = 1. M°t kh¡c

|z1 − z2| = 1 n¶n (x1 − x2)2 + (y1 − y2)2 = 1. Suy ra x1x2 + y1y2 =
1

2
. Khi �â

M = |2z1 + 3z2| =
√

(2x1 + 3x2)2 + (2y1 + 3y2)2

=
√

4(x21 + y21) + 9(y21 + y22) + 12(x1x2 + y1y2) =
√

19.

Chån �¡p ¡n D �

C¥u 46. Cho h¼nh l«ng trö ABC.A′B′C ′ câ thº t½ch b¬ng V . Gåi M,N,P l¦n l÷ñt l  trung �iºm

cõa c¡c c¤nh AB,A′C ′, BB′. Thº t½ch cõa khèi tù di»n CMNP b¬ng

A
5

24
V . B

1

4
V . C

7

24
V . D

1

3
V .

Líi gi£i.
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C

C ′

B

G

A

A′

J

M

N
I

P

B′

Gåi I l  trung �iºm AC, NP ∩BI = J .

Ta câ BN ‖ PI v  BN =
1

2
PI, suy ra BN l  �÷íng trung b¼nh cõa 4PIJ , suy ra B l  trung

�iºm IJ .

L¤i câ CM ∩BI = G l  trång t¥m tam gi¡c ABC.

Ta câ
SJCM
SBCM

=
JG

BG
m  JG = BJ +BG = BI +

2

3
BI =

5

3
BI, suy ra

SJCM
SBCM

=

5

3
BI

2

3
BI

=
5

2
⇒ SJCM =

5

2
SBCM ⇒ SJCM =

5

4
SABC .

Ta câ

V1 = VN.MJC =
1

3
· h · SJMC =

5

12
V ;

V2 = VP.MJC =
1

3
· h · SJMC =

1

3
· h · 5

8
SABC =

5

24
V.

⇒VN.CMP = V1 − V2 =
5

24
V.

Vªy VN.CMP =
5

24
V.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 47. Trong khæng gian Oxyz cho hai �÷íng th¯ng ∆1 :


x = 1

y = 2 + t

z = −t

, ∆2 :


x = 4 + t

y = 3− 2t

z = 1− t.
Gåi (S) l  m°t c¦u câ b¡n k½nh nhä nh§t ti¸p xóc vîi c£ hai �÷íng th¯ng ∆1 v  ∆2. T½nh b¡n

k½nh m°t c¦u (S).

A
√

10

2
. B

√
11

2
. C

3

2
. D

√
2.

Líi gi£i.
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Gåi AB l  �o¤n vuæng gâc chung cõa ∆1 v  ∆2, vîi A ∈ ∆1, B ∈ ∆2.

Ta câ A ∈ ∆1 n¶n A(1; 2 + t;−t), B ∈ ∆2 n¶n B(4 + t′; 3 − 2t′; 1 − t′), khi �â #    �

AB = (3 + t′; 1 −
2t′ − t; 1− t′ + t).

v²c-tì ch¿ ph÷ìng cõa �÷íng th¯ng ∆1,∆2 l¦n l÷ñt l  #�u1 = (0; 1;−1), #�u2 = (1;−2;−1). Ta câ
#    �

AB · #�u1 = 0

#    �

AB · #�u2 = 0
⇔

1− 2t′ − t− (1− t′ + t) = 0

3 + t′ − 2(1− 2t′ − t)− (1− t′ + t) = 0
⇔

− t
′ − 2t = 0

6t′ + t = 0
⇔ t = t′ = 0.

Suy ra
#    �

AB = (3; 1; 1) hay AB =
√

11.

M°t c¦u câ b¡n k½nh nhä nh§t ti¸p xóc vîi c£ hai �÷íng th¯ng ∆1 v  ∆2 câ �÷íng k½nh b¬ng �ë

d i �o¤n AB n¶n câ b¡n k½nh r =
AB

2
=

√
11

2
.

Chån �¡p ¡n B �

C¥u 48. Trong khæng gian Oxyz, cho hai �iºm A(1; 2; 4), B(0; 0; 1) v  m°t c¦u (S) : (x + 1)2 +

(y− 1)2 + z2 = 4. M°t ph¯ng (P ) : ax+ by+ cz+ 3 = 0 �i qua A, B v  ct m°t c¦u (S) theo giao

tuy¸n l  mët �÷íng trán câ b¡n k½nh nhä nh§t. T½nh T = a+ b+ c.

A T =
−3

4
. B T =

33

5
. C T =

27

4
. D T =

31

5
.

Líi gi£i.

M°t c¦u (S) t¥m I(−1; 1; 0) v  b¡n k½nh R = 2. �÷íng th¯ng AB �i qua �iºm B, câ mët v²c-tì

ch¿ ph÷ìng l 
#    �

BA = (1; 2; 3) câ ph÷ìng tr¼nh


x = t

y = 2t

z = 1 + 3t

(t ∈ R).

Ta câ
#  �

IB = (1;−1; 1) suy ra IB =
√

3 < R n¶n (P ) luæn ct m°t c¦u (S) theo giao tuy¸n l 

�÷íng trán (C). Ta th§y (C) câ b¡n k½nh nhä nh§t khi v  ch¿ khi d (I, (P )) lîn nh§t.

Gåi H, K l¦n l÷ñt l  h¼nh chi¸u vuæng gâc cõa I l¶n (P ) v  AB, ta câ

d (I, (P )) = IH ≤ IK.

Do �â d (I, (P )) lîn nh§t khi v  ch¿ khi H tròng K, hay m°t ph¯ng (P ) vuæng gâc vîi IK.

Sau �¥y ta s³ t¼m �iºm K. V¼ K ∈ AB n¶n K(t; 2t; 1 + 3t) suy ra
#   �

IK = (t+ 1; 2t− 1; 3t+ 1).

Ta câ

IK ⊥ AB ⇔ #   �

IK · #    �

AB = 0⇔ t =
−1

7
⇒ #   �

IK =

(
6

7
;−9

7
;
4

7

)
=

1

7
(6;−9; 4).

M°t ph¯ng (P ) �i qua B(0; 0; 1) câ mët v²c-tì ph¡p tuy¸n l  #�n = (6;−9; 4) câ ph÷ìng tr¼nh:

6 · (x− 0)− 9 · (y − 0) + 4 · (z − 1) = 0⇔ −9

2
x+

27

4
y − 3z + 3 = 0.

Vªy T = −3

4
.

Chån �¡p ¡n A �
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C¥u 49. Trong khæng gian vîi h» tåa �ë Oxyz, cho hai �iºm A(−3; 0; 1), B(1;−1; 3) v  m°t

ph¯ng (P ) : x− 2y + 2z − 5 = 0. Vi¸t ph÷ìng tr¼nh ch½nh tc cõa �÷íng th¯ng d �i qua A, song

song vîi m°t ph¯ng (P ) sao cho kho£ng c¡ch tø B �¸n d nhä nh§t.

A
x+ 3

26
=

y

11
=
z − 1

−2
. B

x+ 3

26
=

y

−11
=
z − 1

2
.

C
x+ 3

26
=

y

11
=
z − 1

2
. D

x+ 3

−26
=

y

11
=
z − 1

−2
.

Líi gi£i.

Gåi m°t ph¯ng (Q) l  m°t ph¯ng �i qua A v  song song vîi m°t ph¯ng (P ). Khi �â ph÷ìng tr¼nh

m°t ph¯ng (Q) l  x− 2y + 2z + 1 = 0.

Gåi H l  h¼nh chi¸u cõa �iºm B l¶n m°t ph¯ng (Q), khi �â �÷íng th¯ng BH �i qua B(1;−1; 3)

v  nhªn #�n (Q) = (1;−2; 2) l m v²c-tì ch¿ ph÷ìng câ ph÷ìng tr¼nh tham sè l 


x+ 1 + t

y = −1− 2t

z = 3 + 2t

.

V¼ H = BH ∩ (Q) n¶n H ∈ BH, tø �â H(1 + t;−1− 2t; 3 + 2t) v  H ∈ (Q) n¶n ta câ

(1 + t)− 2(1− 2t) + 2(3 + 2t) + 1 = 0⇔ t =
−10

9
⇒ H

(
−1

9
;
11

9
;
7

9

)
.

Khi �â ta câ
#    �

AH =

(
26

9
;
11

9
;
−2

9

)
=

1

9
· (26; 11;−2).

Gåi K l  h¼nh chi¸u cõa B l¶n �÷íng th¯ng d, khi �â ta câ d(B, d) = BK ≥ BH n¶n kho£ng

c¡ch tø B �¸n d nhä nh§t khi BK = BH, do �â �÷íng th¯ng d �i qua A câ v²c-tì ch¿ ph÷ìng
#�u = (26; 22;−2) câ ph÷ìng tr¼nh ch½nh tc

x+ 3

26
=

y

11
=
z − 1

−2
.

Chån �¡p ¡n A �

C¥u 50. Cho h¼nh châp S.ABC câ SC ⊥ (ABC) v  tam gi¡c ABC vuæng t¤i B. Bi¸t AB = a,

AC = a
√

3, SC = 2a
√

6. T½nh sin cõa gâc giúa hai m°t ph¯ng (SAB) v  (SAC).

A
√

2

3
. B

2√
13

. C 1. D
√

5

7
.

Líi gi£i.
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Trong m°t ph¯ng (SAC) tø C k´ CI ⊥ SA, trong m°t

ph¯ng (SAB) tø I k´ IH ⊥ SA, ct SB t¤i H, vîi c¡ch v³

n y SA ⊥ (CIH), suy ra gâc giúa hai m°t ph¯ng (SAB),

(SAC) l  ĈIH.

Vîi c¡ch düng tr¶n ta công suy ra CH ⊥ SA.

Ta câ AB ⊥ SC, AB ⊥ BC, do �â AB ⊥ (SBC),

suy ra AB ⊥ CH. L¤i câ CH ⊥ SA n¶n CH ⊥ (SAB),

suy ra CH ⊥ SB v  CH ⊥ HI hay tam gi¡c 4CHI vuæng

t¤i H.

X²t tam gi¡c vuæng SAC ta câ

C A

H

B

S

I

CI =
SC · CA√
SC2 + CA2

=
2a
√

6

3
.

X²t tam gi¡c vuæng SBC ta câ

CH =
SC · CB√
SC2 + CB2

=
SC ·

√
CA2 − AB2

√
SC2 + CA2 − AB2

=
2a
√

78

13
.

Khi �â gâc giúa hai m°t ph¯ng (SAB), (SAC) l  ĈIH n¶n sin ĈIH =
CH

CI
=

3√
13

.

Chån �¡p ¡n B �
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